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SEMIN/PIOS DE MATEM?TTCAS
I PARTE

ALGEBRA

l. Realizar las operaciones indicadas, simplificando los resultados.
1.1 (83x+ 2,57) - (x ~ 0,7y)
1.2 3+ (0 + M= by) = (3% + 5x=3y) - (x=¥)
13 (=5x + 2xy - by) = [(- 3x + by) - (537 + 2x) ]
1l (5x -3y -7z) = [(8x =%y - 32) = § (% - 3x = 72) -
- (8y = 7x - 22)] 7 e
2s Calcular el valor de las siguientes expresiones, pesra los valores indies-
dos de las varisbles,

2‘1 A-_Zi*’s_é_lc."]‘-_ +Zx x= 2
x =4 x2+2x-3 XD
. Jax , léx -

3¢ Resolver las siguientes ecuaciones:
31l x+ 3,4 = 9,8
3ele2 x -~ 3,7 = 18,7
3e2 ~Tx+38=~11
363 36 ~-X=~8x+9
3 19 = (30 - 28x) ~ (21 +17x) = 56
3,5 2a-(x-=b)=x~(b-2a)
verificer el valor encontrado substituyendo en 1a ecuacién.
Ls Reslizar las operaciones indicades, simplificando los resultados:
hel (a+4) (b=c)+ (2a+3b+ke) (a=b)
A2 26xy - (9x - 8y) (5x + 2y) = L (¥ = 3x) (15x + Ly)
5, Resolver las sigulentes ecusciones: (verificendo los resultados)
5.0 2x (5x = 3) = 10x° ~ 48
502 T (3x+2)-6(2x+8)=1
563 ~-2(3x+5)(x-3)==3(x~1) (2x~1)
6e Resolver los siguientes problemss :
6,1 (Qué nfmero sumado con 723 es igual a 1,3007?
62 ¢Oué nfimero da% sl se le suma 7%5 ?
643 ;Qué nimero hay que restar a xy - 1 pera obtener 27
6ol En el 2° afio de un liceo, hay el doble nfimero de a#lumnos del que
hay en.el 3° afio, y en el 1°, el doble del némero de alumnos del
2° afioq En los tres cursos hay 154 alumnos,
¢Cuintos alumnos hay en cada curso?
/645 Una persona
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6,11
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Una persona tiene ¥ 180 -en billetes de 5 y de 2, Cuéntos
billetes hay de cade.clase, si el nfmero de billetes de 5
es dos veces el de 2% .

El producto de nfmeros que se.diferencien en 4, tiene 32 unid~des
més que el curdrado del menor, ¢Cudles son los nimeros?
(Culntos litros e & 0,60:e1 1litro, habr4 aue mezcler con 180
litros a ¥ 0,75 cada uno, para cue el 1litro de 1a megcla

valga 0,707 .

Repartir 1020 entre A, B y C de modo que B reciba% de 1a parte,
de C m&s 180 y A, ‘E de la parte de B mfs 120, jCufnto reciben,
A, By C? |

Una persons coloca ¥ 2,900 al 4 % y recibe como intereses anuales
10 % menos de 108 que le produce otro capital de § 1,500, A
qué tanto porciento est? colocado el segundo capital? .

Un cepitalista presta § 6,440 al L % y 1,5 afios mAs tarde,

presta § 84320 al 3,5 %, Después de cuntos sfos, el segundo
capital habrad genado el mismo interés que el primero?

Una persona coloce cierta suma al 5% durante tres afios y 2 meses,
Después de ese tiempo reune el capital con sus intereses v coloca
la tercera parte al 6 & vy el resto 8l 3%, 91 los intereses
amuales de las dos partes son ¥ 458,70 ;cufl es el capital
primitivo? = S

Cufntos kgs de sal a2 § 3,30 el ’kg se mezclan con 300 kgs de sal
a § 2,75 €l kg para que resulte una megcla de ¥ 2,97 el kg sin
ganacia, ni pérdida?

Resolver los siguientes sistemas de ecurciones:

7.1

T2

Te3

7ol

Te5

x+y=1

(x~-y=-5

X+ 2y =12

l2x-3y =6

(6y - x =10

lx=3y+2

(x=2y-3

Yy =2x-15 ‘_
3x + 3y =30 -

5x -3y = 9 ,
7.6

-



in

-3~
7.6 ) = IX-57=0
/{‘ X+y=0
il R
3% = 2y = 3a + 3b
ng |- (9x-8) =38

E7x—-(y—-5x+6l)n1 !
7,9 [7 (3x-2y) -8 (2x=-3y) =35

8 (3x - 2y) - 7(2x = 3y) = 40
710 J(x=6) (y=3) = (x=4) (y-4)
(x-10) (y -1) = (x = 9) (v - 3)

verificar los resultados por medio de lg sustitueién.

8.

%

10,

Realizar las operaciones indicadas, simplificando los resultados:

8.1 - 95acvics
-; l‘)dbc

82 (e +7 -2 XY 2y

8¢3 %% : “f‘:‘y
8.4 é? = % . 2+d
¢ 2 2 "x+y

X -y
8.5 a + 5b . ab + 552
a2 + bab a3 + 6a2b

8.6 x + 1 hx+£p:+1
¢ 2x + 1 ° xe~1

Resolver las siguientes ecuaciones, Verificando 1los resultedos,

91 7@E-1)a=x@-3)
%2 AE-TEal

s
9.3 E"?}E"'E&“gm =
o, DXl =T X +1_,

9.5 -2 (x-1b)=a

Resolver los sigulentes sistem?s de ecusciones:

/10,1



10,1 2x + 3y = xy

10,2

1043

0x = 9y = xy

[ 10x = 3y = 2y

Ty - bx = kxy

¢ h
X~y y-1°7
x~-4 y-1

3 g

-~

10.1‘(&*3Y+Y"2-

7 2
5= 10

‘\2x~3y+y—

11, Resolver los siguicntes problemes:

1.1
11,2

1.5

11.7

Hallar dos nfmeros cuya sume es 100 y cuya diferencia es 22,
La diferencia entre dos nfmeros es 3, Si.se multiplica el
1° por 3y el 2° por 5, la diferencis es 1, Hallar les
ndmeros,

Un cierto btien tiene 1a sigulente funcién de demanda:

Qd = 1o -~ 3p y la siguiente funcién de oferta

Qo= 2p -1, .Encontrar el precio "p"® de equilibrio ¥y la cantided
vendida en el mercado

Idem para Qd = 25 - 2p

Qo=p =2

Para el perfodo 1915/29 le funcién de demsnda del trigo en los
Estrdos Unidos, - Fué representada por la férmula

100 Qd. = 234 = 2ps Suponiendo acue la oferta sea:

Qo = 0,7p + 0,4, determinar el precio de ecuilibrio ¥ la centided

vendidags = '

Pere. 6l perfodo 1890/1915, las funciones de oferts y demenda

del agficar en los Estados Unidos, fueron representedes por las
férmulese i 7

Qd = 1,6 - 0;5p v Qo = 0,7p + 0,4

Determinar los precios de equilibrio y la cantid~d vendid-,

Pars el perfodo 1920/43, las funciones de oferta y demanda de los
productos agricol~s en los Estados Unidos fueron representados
por las férmlas:

Qd = 224,125 -~ 0,097 p

Qo = = 49,375 + 1,721p :
Determinar los precios de equilibrio y la cantided vendida,

M1



-.5-«

11,8 c,’;.5..pﬂ..pB
Bien A A
Qon..5+pA+5pB

B
Qq=7-p, -~
Bien B g LR

Q?)--l-i-}phd-pa

4

Encontrar el precio de equilibrio del Bien A, del Bien B, y la cantidad
vendida en el mercado,

Idem para
A

K Gp= 10 -~ p, - 2py
A
Qo==3*P * 1y
B

. Op=6-p -~

Qg = -2 4 pB
12, Resolver las siguientes ecuaciones,(werificando los resultados)
[x+hy~z=6
12,1 J‘2x+ 5y=-T7z2=-=9
I\Bx ~2y+ 2= 2

2x+ 3y + 52 = =9
12‘2 x*10y+62=-13
\-—5x+y+1()z= 1

S5x + Ly + 32 = 7
12,3 Ax+y+2z=Ah
3x+5y+2z=0
"ix ~-y=0
124 y4zw0
] z2 =1
13, Resolv:r los siguientes problemass y .

13,1 Llas funciones de oferta y demenda en Estados Unidos, 1922/33, del
buey (A), cerdo (B), cordero (c), fueron respectivamente:

Qd = 63}3 1,9 PA + 6’ DB + 0,5 Pc

A

Qg = 60

/B



- ‘ -
5 = - -
B Qd = 71 + O,ll» pA = 1,2 % - 0,1 pc
R - -
Qq = 70
c ’ : . -
c Qd = 10,3 + 0’1 pA oo 0’1 m — 0,3 m

Q=7
determinar los precios de equilibrio y les cantidades vendidas en el mercado.
13,2 Supongamos que una unidad del blen A sea producida por la combi-
nacién de 5 unidades de tierra y de 6 unidedes de trebajo y cue
una unidad del bien B sea producida por la combinacién de 10
unidedes de tierra y de una unided de trabajo, Tenemos
= 23 y pg =13
¢Cuél es el salario S y el ingreso I?
13¢3 3 unidades de tierra, 2 de trabajo 10 de capital, son combinadas
para producir una unigdad del bien A,, 1 unidad de,tierra, 3 de,
trabajo, 5 de capital, p/ el bien B, 3 de cepitrl, 2 de tierrs,
2 de trabajo para el bien C, o
Los precios son p, = 62
pg = 36
= 2 :
determin~r el ingreso I, el salarjo S y el interés i,
1344 5 unidades de capital, 2 hectéress de tierra 2 semenas de
trabajo, son combinados para producir el bien A
1 hectdres de tierra, 1 semona de trabsjo, 1 unided de capital
para el bien B, . .
2 hectéreas de tierra,.5 semrnas de trabajo, 10 unidedes de
capital para el bien C,
P, =78 Py = 23 pp = 135

-

determiner: I, S, 1, o
14, Realizer las operaciones indicadas, simplificendo los resultados:
g+l 2
.14l x « X

U2 x7 ® yh Zn . xs ° ? . 53
U.2.1 (n + _1)2_+ x2 [xn i (x2)n_7 bl
[l e242



—u?-.

D22 B e ()P e (524 DB
.31 (xy)?
Ue3e2 [ (6mmp)® 7 7

X3
Ui hial ( y)

Lsoka2 3073

DCd - - -,
L5 2+ 1052 +35x +24 pra x m =1, X = = 2, X = =3, Xe -}
U.6,1 (x + y)2

11642 (72 + %)

1,643 (x - )2
Udbh (= + 1)
1hebe5 (-m ~ n)?
Lbes (2= y)
o647 (x+y+2)°
1,648 2x + 2y + 8)2
10649 (a + b)3
1446410 (a - b)3
Lsebo11 (a + 1)°
15, Calculer el valor de x en las siguientes expresiones:

15.1.1 = 8l -

15,1,2 x*=c (para n: impar, par y nulo)
15,21  |/x=17

154,242 xi = 11

15,23 a5 ,
16, Realizar las operaciones indicades, simplificando los resultados:

16.1 La

16.2 v 98.21)

1643 (365

3

164\ 21y
L 8.2

16.5 e X

32b ¢

16,641 \f =+ x+ 0,25

/16,6,2



17.

18,

-~ T
-8-

164642 \/ (x‘ B y)2 -
1671 \i2, Vis, Va1, Voo,
16702 Vx »/'{_’_
16.8.1 /3 (12a

16,842 B/N \3/ £

1690 Vs+20F \/5-2»’6
1649.2 \/\F —2 ez
16,00 (Vx+1 +f/x=~1)?
16002 (/6 + VE___)_(_VE‘ ~V2)
wa  Ve-w VER

16,12,1 \3/ V x

16412,2 (&&)%

7 g
16.12.3 \V VAN
Resolver las siguientes ecuaciones?
17.1 Vx-5=2
17,2  \/2x+11=9
17.3 3015 = x + 15 = 17
b V (x=5) (bx+4) + 6=2x
Resolver las siguientes ecuaciones:

18,1 ea:2+bx+c-o

18,2 bZ + 5x =6 = 0

18,3 x2 + 2x 41l =0

18.4 x2 +2x~5=0

1805 % - 21( 4‘% = v

18,6 q.a.x - azb = 2a'b2x - 2a2b
18,7 a(x + a) = b(x + b)

188 . (5x-2) (5x + 2) = (3x + 4)°

\f'r; Va2, Vso, V2

N (E N
/18,9



18.9

18,10
18,11
18,12
18,13

-0 e

x+ 2 + 2x - 3 )
X -2 x+2 21

L + B‘J%xz ~-Tx+12="7x
Vix =3 -Vx-6=1k

Vox +1 ~Vox =i =Voxan

1052+ 9= 0

19, Resolver los sigulentes problemas:

1,

19,2

19.3

19.4

19.5

El lado mayor de un recténgulo es 7m mfs lergo y el menor 7m mis
corto que los l2dos de un cuedredo, Encontrar el lado del
cuedrado, sebiendp que las sumas de las arees del rect®ngulo
¥ del cuadrado es, 4,951 mz. .
La hipotenusa de un triéngulo recténgulo mide 1,250m, Fncontrar
la longitud de los.catetes, sebiendo que el mavor es 382 m més
largo que el menor,
Dos obreros pueden hacer una obra juntos en 18 dfes; el primero
trabajando solo, lo harfa en 27 dfes m&s que el segundo.
Encontror el tiempo en que cada obrero hace la obra,
La funeién de demenda de un cierto bien es
Qq =20 - 3p - p2 y la funcién de oferta
Q, =5p -1, .
Encontrar el precio de equilibrio y la cantidad vendida,
Idems Qg = 250 - lgp - 2p2

Q, = 5p + ép”
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PARTE 1I

GEQGMETRIA ANALITICA

1, Funciones
1,1 Siendo f (x) = 3 - 2x +'x2 encontrar

£(),£(=2),£(5),f(-1), f(x1), £ (2a)

2x
1.2 Siendo f (x) = -3 encontrar
x -1

£(o) , £ (1), £ (C2) ;8 (ad)

1.3 Siendo f (x) = a+ bx a2,b constantes arbitrarias, encontrar

-} a
£(0) , £(2) , £ (g), £ (-5)

1.4 Siendo f (x) = axz +bx+c¢c a, b, c, constantes arbitrarias
encontrar £(0) , £ (-1), £ (a=b) , f(b-a)

5 3iendo f (x) =5x encontrar f(a) , $(bv) , f(a-b), £ (a+b)

y demostrar que f(atb) = £(a) + £ (b)
f(a-b) = f£(a) - £ (b)

1.6 Siendo £(x) = 2° , encontrar £ (o) , £ (-1), £ ( JZ'- ), £ (1)

y demostrar que f( x#3) - f(x-1) = %if (x)

2. Bjes de coordenzdas; representacién de puntos ; distancias entre
puntos

2,1 Representar los diferentes puntos en un sistema de coordenadas
rectangulares.

Pis (1,6) 3 By = (1,6) 5 Py=(5,2) 5P, =(0,-2
2.2 ' Encontrar la distcncia entre dos puntos
Ph=(xy ) 5 Pp=(x 5,)
/2.3 Medir



2.3

2.4

3.
3.1
3.2

33

3.4

liedir la distancia entre los puntos:

a) P, = (0,2) P,= (hy-1)

)P = (-5) By= (2, -3)
Mostrar que los puntos

a) P = (L,1)  Py= (-3, ) Py= (ki)

formar un tridngulo rectdngulo

b) Py = (2,-1) P, =(1,2) Py = (-1,0)

formar un tridngulo isdsceles
c) Pl‘s(\/B", 1-v7%) P, = (1,2) P3 = (-1,0)
formar un tridngulo equilétero
Representadidén gréfica de una funcién lineal

Cudles son las formas posibles para regresentar una recta?

El coeficiente angular de una recta depende de las posiciones de
dos puntos Pi y P2 escogidos para expresar la recta?

Por qué?

Escribir las ecuaciones de las rectas representadas por los puntos:

) Py = (1, 2) 5 P, = (-5 -2)
c) Py = (L4) ;P,=(2,3)

Dada una recta, a través de su coeficiente angular n= ~§v

y de un punto P = (a,b). Ixpresarla como funcién explicita
y como funcidén implfcita., Representarla grdficamente para

=1
a= 3 b= <7

/3.5 Encontrar



3.5 Encontrer el coeficiente angular de la recta ¥ = 5x - 10

y representarla gridficamente.
3.6 Encontrar el coeficiente angular de la recta 5x ~ 3y # 2 =0
y representarla grdficamente.

3.7 Encontrear la ecuacién de la recta que pasa por el punto
P= (xb yp) ¥y es perpendicular a la recta Y = A_+B

3,8 incontrar la ecuacidn y representsr la recta que pasa por
(1,1) y es perpendicular a Y = x + 2

3.9 Encontrar la ecuacién de la recta que por P = (2,3) y
es paralela a la recta Y=x + 2

3.10 Transformaciones:
3.10,1 Dada la ecuzcidn de la recta: Y = ax + b donde
X= afios Y= produciién anual. Transférmela

en una ecuacidn en que se relacionen meses con

produccién mensuel,

3,102 Dada la recta Y = ax + b , donde X representa afios
e Y produccidn promedia mensucl de acero,
Transférmela de manera que se relacionen meses

con produccién mensual de acero.

L Resolucidn gréiica de sistemas de 16T grado
L. Resolver grdficamente

{x=2y-1
L.lolo }
Ly=3x-4
( 5x-2y = 10
Lolozo ’
me + 4y=0

“f -3x -5y =6

L.1.3.
| x+10y =18

/L.2. Resolver



5

Resolver grdficamente:
Le2.l. Funcidn de demanda de un bien A

Qg =20 - 2p

Funcidn de oferta

Q) = -4 +3p

IEncontrar el precio de equilibrio y la cantidad
vendida.

Le2.2, Funcidén de demanda de un bien A
¢ =10

Funcién de oferta

A

QO =p

Encontrar el precio de equilibrio y la cantidad

vendida,

Representacidén grédfica de la funcién "trinomio de segundo
grado"
5.ls Representar grdficamente la funcién

Y= 2x2 +x -1

5.2, Representar grificemente la funcidn:

P=22%-x

5.3. Representar gréficamente:
5.3.1, y =x2
50302. Y= 2x - 1

Qué representan los puntos de interseccidn de la recta

con la curva?

S QA_D =2_p2
A _
Qo =p

Resolver grédficamente, encontrando el precio de

equilibrio y la cantidad vendida,
/Funcién hiperbélica.



6o

Te

Funcidn hiperbdlica
Representar grdficemente la funcién
5.1.1. xy =10

1
5.1.2. X =—-
Ly

4
5o1¢3 Y =
x=y

Representar grédficamente la funcién

\2
1 (X =

(x) = —= =
f(x)=—==—= e 2 Z
Vow ¢
e = 2,718

‘1T'= 3'1416

X 5
€= 2

i
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P.RTY: IIX

LOGARITMOS

Definicidén, propiedades generales
1.1 Cudl es el valor de x si:

ax = h

ayl
b O
1.2, Cdal es el valor de x, si:
1.2.1, 2*=38
2.2, 35 =243
123, 5 =0,04
1.3. Probar que:
1l.3.1. loga bec = logab + log a°

-

1.3.2. loga %= log b - log.c

l.3.3. logabn =n logab
logdb .

103 abie logab = logda

l.4. Desarrollar:
l.4.1. Log (abc)

1 .lhz ° 108 :_b
- . 83
]'-oll' 03 ° 108
dc
S
lth.lbo log 28‘:
. 3c

L4eS5e log 112—'/—:
3%y

2 l
c
1—0’6.6 lo
* aZ!_hi?.

/1.5,



1.5. Conocidos log 2 = 0,3010
log 3 = 0,4770

calcular x en:
1.5.1. logzx =3

105020 X = log 6
15030 X = log 9 + lOg 3

Y S
1813, &

4\/
3 il
1-45050 xX= 729 %-l . 2? -‘*/3

2, Resolver las siguientes ecuaciones, teniéndose exclusivamente
log 2 = 0,3010 1log 3 = 0,4770 log 7 = 0,8450

L.5eke

2.1. 3xF2 =
2.2, le - 2+l | -

2,3, XYtk g
3x =3.2T"1

3 Gréficos
3.1, Representar gréficamente:

Ve

34l ¥ =
3.1.2, Y=\/£'-hx-x
313, ¥ = zx

3leb4e § =log x

3.2. Representar grificamente las funciones
301010 301020 3.1.3. en escala logarl'.tmica.

/L. Resolver

T~ -



N

be

=3

Resolver los siguientes problemas con la ayuda de una tabla de
logs o de una regla de cflculo. g

4eol, Sea N = mimero de individuos de una cierta poblacién que
Tienen un ingreso ) x
A y ol constantes y

N R . (férmula de Pareto).

xX

4.1.1, Para una comunidad en qﬁe
A=2 .10
=1,5
a) cuédntas personas tienen un ingreso de 10° NF o' més?
b) Cufl es el mds bajo ingreso-entre las 100 personas
m4s ricas de la comunidad?

4ol.2, para A = 1,236,107
x=1,1

a) encontrar el nimero de individuos que tienen un
ingreso 2 125200 NF

b) encontrar el mds bajo ingreso entre las 124 personas
mds ricas.

c) hacer un grédfiico para  log N x log x

L4y2., Para un bien M, con elasticidad de demanda constante , la
demanda es dada por la: férmula:

A 3*
QD = 5 A, B constantes

P

para A =25
B=3
a) Cufl esQDsip=0,5

b) Cufl estiQD=65

% Nota: cuando B=1 p Qy =4 ; curva hiperb8lica equilédtera.

/Le3. Funcién



Le3e

hlh.

~h~

Funcién de demanda del mafz en los EUA 1915/29

B 172,8
D 0,49

P

Obtener Qﬁ'para =30, p=42, p=75, p=&1

Obtener p para QD=20,QD=35,QD=AJ.,QD=50

Dadas las siguientes funciones:

Qp = 75,6 P 1,02

QO = 6,43 p0,7l;

a) Calcular el precio de equilibrio y la cantidad
vendida,
b) Resolver grificamente con el grdfico log x log y
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PARTT IV

SUMATORIAS, SERIES, PROGRESIONES

Expresar simbélicamente la suma:

1.1 al+32+8-3+-0.+ap
-1

1.2 x1°+x214-x3 G2 lhog +x2

2

1.3 al+h0+az+bl+33+b2+ah+b3

Desarrollar y reducir a la forma mfs simplificada,
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: i 2
i=1
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2,2 2
E" (2 +31)

Dados i= i=2 i=3 i=} i=5
X, 0 2 A -3 i
b 2 1 -2 0 6 10 2
Obtener:
3.1 in
3.2 3y
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3.7 j{:@%_*’yi) 2
3.8 Z(xi + yi) (x, - ¥;)

be Desarrollar y reducir a la forma més simplificada
h-lt ﬁ \/i "11» +k
i=l
5 6
b2 3§ 4
= Jﬂ
5 3
hed. ST 5 (@+u)(5-3)
J=1 i=0
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56 Desarrollar los térmdnoa de la expresidn:

5¢1 n
TT'Y;
i=1 4
¥y sefialar a qué estadfgrafo de tendencia central corresponde.
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Resumir los siguientes té&rminos en productoria:

5.241, Xy fg fl fh f&

o P I O S
5202, 2 3 & s

L %2 -5 "4

5,23, (2) (1+e) (L+e2) (L+e ) (L+eH)

Resolver los siguientes problemas

6,1.

6.2.

6.3,

6.14-.

65,

6'6.

La poblacién de un pals en el afio 1 es Pl' Al final
del afio g esﬁzn . A qué tasa crece esa poblacién

anualmente?

Si el ingreso de un pafs es 1000 el 1° de enero de 1951,
calcular la tasa de crecimiento anual para que el 31

de diciembre de 1960 sea de 2000,

Una mdquina avaluada en E° 1875 se desvaloriza anualmente
104, Determinar en cuantos afios su valor se habrd
reducido a la 3? parte.

El consumo de un pafs el afio 1954 es E° 3000 y en el

afio 1964 E° 5500, A qué tasa crecid entre ambos
perfodos?

Dos capitales de los cuales el primero es E° 500 mayor
que el segundo, se colocan al 3,5 y al 5 & respectivamente,
Indicar el monto de cada uno de ellos sabiendo que al
cabo de 20 afios dan origen al mismo capital final,

El ingreso per cdpita de un pals es equivalente a U$ 500.
Si en 1920 este era solo de U$ 115 y la poblacidn crecid
con una tasa de 2,5 € encontrar la tasa de crecimiento
del ingreso.
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6.7.

6.8.

6.9

Lo

Un pafs A parte de un ingreso per cdpita de Up 1000 que crece
al 2 ¥ acumulativo amual, Otro pafs B, parte de un ingreso
per cdpita de U$ 350, A qué tasa debe crecer el ingreso por
persona de B para que en 10 afios tengan ambos palses el mismo
ingreso per cdpita?

A 10 afios plazo, cudnto crece el ingreso total si la
poblacién crece al 2 § y el ingreso per cdpita al 1 #?
Cudnto crece el ingreso total en las mismas condiciones
en 20 afios?

En cudntas afios duplicarg la poblacién de América Latina?
En cudntos afios cuadruplicard?
(tasa de crecimiento anual media: 2,6 Z).
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PARTE V

CALCULO INFINITESIMAL DERIVADAS

Derivar de acuerdo con la definicidn:

11 y=x

1.2 vy =._]=..
X2

Derivar:

20 yE442x -3 - 50 - &+ %
22 y=o -2 +7

2

2.3 ¥y ==-J3 + 12 + 3

x x X
2., y=—5

x? +1
245 = 91

x +a )
2,6 y=x \/xi +1
2,7 y= 1

Calcular la derivada segunda de:
1

L.l
Vi
ll..2 /l oy .
Derivar:
5.1 y= B
5e2 y=x1/n
2 "
v -1 . 4! E
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50, x= Vy + 3\/ y
55 xX=y Vl--y2

6. Encontrar y' en :
6.1 hx2+9y2=36

6.2 xzy-n'z +y2=0

7o 7.1 Encontrar la ecuacién de la tangente a la curva
x> +xy+25°=28 enel punto P2 (2,3 )

7.2 Encontrar los puntos de contacto de la tangente
horizontal y de la tangente vertical a la curva

X -xy +y =27

7.3 Encontrar las ecuaciones de la tangente a la

curva

y=x3-2xz+h en el punto P = (2,4)

8.

8,1 Supongamos que la funcidén de costo total de un
bien C = £ (Q) (Q cantidad producida) sea
C=10+20+Q° +4Q
Obtener la funcidn del costo marginal, sabiendo

que est{ dado por C marg. = e
aQ

8.2 Iden para ¢ =mQ +n Q2

9.

9.1 El ingreso total proveniente de la venta de un
determinado bien es I = pQ siendo p el precio
de equilibrio en el mercado y Q la cantidad

vendida, El ingreso marginal es la relacién

-

/entre el
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entre el aumento del ingreso total y el aumento del mimero
de bienes vendidos, o sea, en el limite:

I marg = &
dq

Para la funcién de demanda
p =10 - 3Q

a) Determinar la funcién del ingreso marginal, |
b) Hacer los grdficos de la curva de demanda, de la funcidn
del ingreso total y de la funcién del ingreso marginal.

2
9.2 Iden para p =16~ &
2

9.3 Iden para p = 10

Q
10, Examinar

102 Y 5" 5% e xt

en relacidn a los mdximos y minimos.

1.

11,1 Dividir el mimero 120 en dos partes tales que el
producto P de una, por el cuadrado de la otra, sea
médximo.

11,2 Una hoja de papel para un cartel tiene 2m2 de 4rea.
Los médrgenes en el tope y en la base son de 25cm y
en los lados 15 cm. Cudles son las dimensiones
de la hoja, si se sabe que el 4rea impresa es
maxima?

12, I = pQ es el ingreso proveniente de la venta, y C = MQ

el costo total de produccién de un determinado bien.

/p es el precio



13.

= it

p es el precio de equilibrio en el mercado, Q la cantidad
producida y vendida, M el costo medio por unidad del
producto. B

La utilidad es: ‘W =I-¢C

12,1 Para la funcién de demandad
p=10-3R
¥ la funcién del costo medio
M=Q
- obtener:

a) la funcién costo marginal
b) la funcién ingreso marginal
c)a, py M para que el lucro sea mdximo

12,2 Iden para p =10 - 5Q
M=3

Encontrar las ecuaciones normales por el método de las
derivadas parciales, para las siguientes funciones:
13,1 Y=aX+b

13,2 Y=alogX+b,

13.3 logY=alogX+1logh

134 logY=X1loga+logh



